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El crecimiento de superficies es un fenémeno om-
nipresente en la naturaleza. Podriamos mencionar la
propagacion de llamas, frentes de humidificacién, crec-
imientos de colonias bacterianas o deposicién de peliculas
como ejemplos de sistemas ya investigados en este con-
texto. Todos estos procesos, aunque aparentemente son
muy distintos, han sido estudiados dentro del mismo mar-
co tedrico: la dindmica de escala'. La dindmica de es-
cala caracteriza a las superficies en crecimiento mediante
conjuntos de exponentes criticos, que codifican informa-
cién a cerca de la morfologia y la dindmica de la inter-
faz. Fendémenos diferentes con los mismos exponentes
criticos se dice que pertenecen a la misma clase de uni-
versalidad. Por tanto, la clasificacién en términos de las
distintas clases de universalidad nos permite identificar
que dindmicas interfaciales tienen los mismos mecanis-
mos fisicos, independientemente de su origen concreto.
Sin embargo, a pesar de sus numerosos éxitos, existen
varias limitaciones en los andlisis de escala realizados
hasta ahora. Dos ejemplos son las hipétesis habituales
sobre la geometria euclidea de la superficie y la invari-
abilidad de su tamano en el transcurso del tiempo. De-
bido a los importantes ejemplos de superficies que violan
dichas simetrias, la extension del andlisis de escala a es-
tos casos ha sido considerada como uno de los principales
problemas abiertos en este contexto?.

El estudio tedrico del crecimiento radial fuera del equi-
librio aparece ya con los modelos de Eden?®; sin em-
bargo, el uso de ecuaciones estocasticas de crecimiento
ha sido incorporado sélo més recientemente. El origen
es posiblemente el desarrollo de la ecuacién de Kardar-
Parisi-Zhang (KPZ) en una forma que es invariante a la
reparametrizacién®. Tras él, han aparecido trabajos enfo-
cados al estudio de la ecuacién KPZ en una geometria ra-
dial®5, y de la ecuacién de Mullins-Herring en geometrias
radial y esférica”®. La dindmica de escala de estas su-
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perficies posee unas caracteristicas que la hacen comple-
tamente diferente de su reciproco euclideo. Una de las
diferencias mas acusadas es la existencia de una dimen-
sién critica, d. = 1, por encima de la cual todas las inter-
faces son planas. Por tanto, la rugosidad cinética se ve
reducida a un fenémeno intrinsicamente unidimensional,
caracterizado por una amplitud marginal de las fluctua-
ciones. Maés ain, aquellos modelos afectados por una
propagacién sub-balistica de las correlaciones, un con-
junto que incluye a las ecuaciones estocasticas de crec-
imiento m&s comunes, sufren una pérdida de correlacion
a lo largo de la interfaz, y su dindmica se reduce a la
del modelo de deposicién aleatoria asintéticamente en el
tiempo. Las consecuencias de estos hechos pueden ser
dramaéticas en determinados casos, y se hace necesario
volver a interpretar los resultados experimentales exis-
tentes con las nuevas herramientas del analisis de escala
no euclideo.
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